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      حساب المثلثات                                                                                            لثالثة  الوحدة ا
 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
 elmnfalty26@yahoo.com / الایمیل              ٠١٠٦٥٢٢١٣٨/ خالد المنفلوطي        ت / إعداد 

    دقائم فى  ج ا د  : تابع الحل 

                )٦٤=  ٣٦ــ  ١٠٠=  ٢)د ج( ــ   ٢)ا ج = (  ٢)  ا د      سم  ٨= ا د  

  =        =         =      )  ج ا د (، حتا     )  =        =         =       ج ا د (جا :  أولا 

       

  =        =         =       ) ا د  ج (، ظا        

  

   ٢+ (      )  ٢= (      ) ج ٢ حتا+   ج ٢ جا= الطرف الأیمن  ) أ (  :ثانیا 

  الأیسر=  ١=           +         =                                                        

  

   ١>   ١٫٤=         +       =        = حتا جـ   + جا ب ) ب (        

  

  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

   ٢:  ١إذا كانت النسبة بین قیاسي زاویتین متتامتین كنسبة : مثال 

  .فأوجد مقدار كل منھما بالقیاس الستینى          

   ٥س ٢،   ٥س :نفرض أن قیاسي الزاویتان المتتامتان ھما : الحل 

          ٩٠= س  ٢+ س    ٩٠= س  ٣     ٣٠= س   

          ٦٠،  ٣٠قیاسي الزاویتان ھما   

  د ج

  ج ا

  ا د

  ج ا
  د ج

  د ا

٦  

١٠  

٣  

٥  

٨  

١٠  

٤  

٥  

٣  

٤  

٦  

٨  

٨  

١٠  

٦  

٦٤  ١٠  

١٠٠  

٣٦  

١٠٠  

٨  

١٠  

٦  

١٠  

١٤  

١٠  

:  تذكر أن
مجموع قیاسي 

الزاویتان 
 ٩٠= المتتامتان 
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      حساب المثلثات                                                                                            لثالثة  الوحدة ا
 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
 elmnfalty26@yahoo.com / الایمیل              ٠١٠٦٥٢٢١٣٨/ خالد المنفلوطي        ت / إعداد 

  فأوجد مقدار كل منھما   ٤:  ٢إذا كانت النسبة بین قیاسي زاویتین متكاملتین كنسبة : مثال 

  . بالقیاس الستینى         

   ٥س ٤،   ٥س ٢:  نفرض أن قیاسي الزاویتان المتكاملتان ھما  : الحل 

         ١٨٠= س  ٤+ س ٢    ١٨٠= س  ٦     ٣٠= س   

          ١٢٠،  ٦٠ قیاسي الزاویتان ھما  

  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  فأوجد القیاس الستینى   ٣: ٤:  ٢لث  كنسبة إذا كانت النسبة بین قیاسات زوایا مث: مثال 

  . لكل زاویة من زوایاه          

  س  ٣س ،  ٤س ،  ٢:  نفرض قیاسات زوایا المثلث ھى : الحل 

        ١٨٠= س   ٣+ س  ٤+ س ٢    ١٨٠= س  ٩    

         ٢٠=  ٩÷  ١٨٠= س    

         ٥ ٦٠،  ٥ ٨٠،  ٥ ٤٠: قیاسات زوایا المثلث ھى    

  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  فأوجد النسب المثلثیة   ا ج         ٣؟ =    ا ب ٢مثلث قائم الزاویة فى ب فإذا كان  ا ب ج : مثال 

  . جالأساسیة للزاویة         

  =                     ا ج         ٣؟ =    ا ب ٢  :  الحل

  وحدة طول  ١=   ب ج: باستخدام نظریة فیثاغورث نجد  

مجموع :  تذكر أن
ین قیاسي الزاویت

 ١٨٠=  المتكاملتین 

:  تذكر أن
اسات قیمجموع 

الزوایا الدخلة 
 ١٨٠=  للمثلث 

  ٣؟          

 

 ا

 ج ب

 ٢   

١  

  ا ب

  ج ا
  ٣؟ 

٢  
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      حساب المثلثات                                                                                            لثالثة  الوحدة ا
 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
 elmnfalty26@yahoo.com / الایمیل              ٠١٠٦٥٢٢١٣٨/ خالد المنفلوطي        ت / إعداد 

  

      ٣؟           =          =  ج، ظا =            ج، حتا =          ججا  
  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  

  

  

  

  

  

  

  

  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  

  

  

  

  

  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  

  

  ٣؟ 

٢  

١  

٢  

  ٣؟ 

١  

 

 من كتاب المدرسة
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      حساب المثلثات                                                                                            لثالثة  الوحدة ا
 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
 elmnfalty26@yahoo.com / الایمیل              ٠١٠٦٥٢٢١٣٨/ خالد المنفلوطي        ت / إعداد 

  

  

  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  

  

  

  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  

  

  

  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  

  

  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  

ج، د  على  انرسم عمودان من : إرشاد(                                                          ) ب 

  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  ***مع تمنیاتي لكم  بالنجاح و التفوق ***                                

       www.elmnfalty26.7olm.org     منتدى المنفلوطى للریاضیات  

           w.elmnfalty.7olm.orgww    عاشق الریاضیات المنفلوطى 
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  : فى الشكل المقابل :  تمھید

ب ج              ل  ٢و طول ضلعھ  الأضلاع متساويمثلث ا 

درسم            ج    ا    :التاليو نلاحظ     ب 

١(  ب ج   =  ا  ج  ا د، ا  د      ب  ج=  ب                          وحدة طولیة    ل =    د 

  ٥ ٣٠=  ٢÷  ٦٠) =  ج ا د ( ق ) =  ب ا د ( ق ،  

٢(   ج ب   مثلث متساوى الاضلاع   ا 

  ق ) ج    ٥ ٦٠) =  ج ( ق ) = ب  ( ق ) =  ب ا 

د(   )٣ ب= (  ٢) ا    ٢ل ٣=  ٢ــ ل ٢ل ٤=  ٢)ل ( ــ  ٢)ل  ٢= (  ٢)ب د ( ــ  ٢) ا 

  د          ٣  ؟  ل  =  ا 

٤(   ب د          ٣  ؟:   ٢:  ١: یسمى مثلث ثلاثینى ستینى  ، النسب بین أطوال أضلاعھ ھى  ا 

  :  ٥ ٦٠،  ٥ ٣٠النسب المثلثیة الأساسیة للزاویة    )٥

     

  

  

 

 

 ل ٢

ا

 د ج ب

 ل ٢

 ل ل

 ٣؟       ل

٣٠  ٣٠  

٦٠ ٦٠ 

  ٣؟          

 

 ا

 ب د

 ٢   

١  
٦٠ 

٣٠ 
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  :فى الشكل المقابل : تمھید 

ج  ب     جمثلث متساوي الساقین و قائم الزاویة فى   ا 

  ، طول كل من ساقیھ ل 

 ج ج=  ا     ٥ ٤٥=  ٢÷  ٩٠) =  ب ( ق) =  ا ( ق    ب 

  )ج ب= (  ٢) ا  ج       ٢ل ٢=  ٢ل+  ٢ل=    ٢) جب + (  ٢) ا     ٢؟     ل = ا 

      ٢؟ :    ١:  ١  ھيالنسب المثلثیة بین أطوال أضلاع المثلث 

  :كالتالي  ٥ ٤٥و یمكن إیجاد النسب المثلثیة للزاویة 

  

  

  

  

  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  

  

  

  

 

٦٠ 

٣٠  
   

 ا

 ج ب

 ل

 ل 

 ٤٥ ٢  ؟ل   

٤٥ 

١ 

١
  

 ٢  ؟   

 ا

 ج ب

٤٥ 

٤٥ 

 ملاحظات ھامھ

 الزاویة المتممة لھذه الزاویة ) جیب تمام ( ساوى أي زاویة ی) جیب (   -١
   ٥ ٦٠جا =  ٥ ٣٠، حتا   ٥ ٦٠حتا =  ٥ ٣٠جا : مثلا . و العكس صحیح   

 =  ایكون ظا   الأي زاویة   -٢
  اجا 

  احتا 
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  : مثال 

  

  

  

  : الحل 

  

  

  

  

  

  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  

  

  :الحل 

  =  ٢= (      ) ٣٠ ٢ جا= الطرف الأیمن ) أ 

  

   ٢) ١( ــ   ٢)(      ×  ٥=   ٥ ٤٥ ٢ــ  ظا ٥ ٦٠ ٢حتا ٥= الطرف الأیسر    

  

  =    ١ ــ=                                                                    

   الطرفان متساویان  

١  
٢  

١  
٤  

١  
٢  

٥  
٤  

١  
٤  
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  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
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  = ــ        ٣=  ٢(      )ــ   ٢= (       ) ٥ ٣٠ ٢ــ  ظا ٥ ٦٠ ٢ظا= الطرف الأیمن ) ب

  

   ٣٠ ٢حتا÷ )  ٣٠ظا  ٦٠ظا +   ١= (  الطرف الأیسر    

                        ) =١+  ١= (  ٢(        )÷  )  ×       +         ١  ( ÷  

  

                                                                         =٢       × =  

  

     الطرفان متساویان  

  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

   ٥ ٤٨ / ٢٨ // ٤٥، ظا    ٥ ٣٤ / ٢٨، حتا    ٥ ٧٦جا : أوجد النسب المثلثیة التالیة : مثال 

  .مقربا الناتج لأربعة أرقام عشریة          

  : الحل 

    ٠٫٩٧٠٣    ٥ ٧٦جا 

    ٠٫٣٨٣٢    ٥ ٣٤ / ٢٨حتا 

   ٠٫٥٦٥٣  ٥ ٤٨ / ٢٨ // ٤٥ظا 

  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  

  

١  

  ٣؟ 
  ٣؟ 

١  
٣  

٨  
٣  

  ٣؟ 
١  

  ٣؟ 
  ٣؟ 

٢  

٣  
٤  

٤  
٣  

٨  
٣  

٥ ٧٦   

٢٨    ٣٤    

٤٥    ٢٨    ٤٨    
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  ) ٠٫٥(  ١ــ  جا= س : فإن   ٠٫٥= و لذلك إذا كانت  جا س    ٠٫٥=  ٥ ٣٠جا : نعلم أن 

   باستخدام الآلة الحاسبة كالتالي    ٥ ٣٠= س ،:   

ـــــــــــــــــــــ                                                                                             ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  : فى كل مما یأتى ) ھـ  ( أوجد ق: مثال 

  ١٫٠٩٧٥= ظا ھـ ) ٣(    ٠٫٧٣٢٤= حتا ھـ ) ٢(      ٠٫٨= جا ھـ  )١(

  :الحل 

)١(   ٠٫٨= جا ھـ   ق )  ٥ ٥٣ / ٧ // ٤٨) = ھـ   

)٢(   ٠٫٧٣٢٤= حتا ھـ ق )  ٥٤٢ / ٥٤ // ٤٣) = ھـ    

)٣(  ١٫٠٩٧٥= ھـ  ظا ق )  ٥ ٤٧ / ٣٩ // ٤١ ) =ھـ   

  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  

  : مثال 

  

  

  

  

  

 إیجاد الزاویة إذا عٌملت النسبة المثلثیة لھا

٣٠  ٠٫٥  

=٠٫٨  

=٠٫٧٣٢٤ 

=١٫٠٩٧٥ 

 الربط بالھندسة
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  یمكن التعود على واحدة فقط كلاھما صواب الطریقتین السابقتین :  ملحوظة
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 د دس ص  ، //  ا    س ص =  ا 

 زوایاه قائمة احدىأضلاع ،  متوازي دس ص  ا  

 مستطیل  دس ص  ا  

 د شبة منحرف متساوى الساقین   ج ب  ا  ق )  ( ق ) = ب ج (  

   ٥ ٥٣ / ٧ // ٤٨=  )ب  (ق  =          حتا ب :  ب س ا  فى 

  ] أولا [          ٥ ٥٣ / ٧ // ٤٨) =  ج ( ق : و بالمثل نجد أن 
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 ٢٫٣٩٩٩٦= س  ا   سم  ٢   س  ا× )  ج ب+ د  ا (  =    مساحة الشبة المنحرف       

   ٢سم ١٦=٢× ) ١١+  ٥=      ( 

 س ص *

 ا

 ج ب
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 سم ٥

 سم ٥

 سم ٥

 سم ٣ سم ٣ سم ٥
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           ٦٠=  ٥+ س        ٥٥= س   

  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  .حیث س زاویة حادة  أوجد قیمة س      ٣ ؟         =س  ٣إذا كانت ظا : مثال 

  ٢٠= س   ٦٠= س  ٣    )      ٣ ؟      ( ١ــ  ظا= س  ٣   ٣ ؟         =س  ٣ظا  : ل الح

  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
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        ٢) ١( ×  ٢(       )×  ٢= (       ) ٢ (      )× س  ٤   
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   ٣٠ا ج ٦٠حتا  ٤= ظا س          

  ١= ×      ×        ٤= ظا س      ٣٠ا ج ٦٠حتا  ٤= ظا س  : الحل 

          ١( ١ــ ظا= س    (  ٤٥= س   
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